
Mı́ra a integrál
Otázky k SZZ SP Učitelstv́ı matematiky pro SŠ

1) Konstrukce Lebesgueovy mı́ry v Rn.

2) Vysvětlete za jakých podmı́nek je integrál z posloupnosti funkćı roven integrálu z
limitńı funkce.

Self-test úlohy:

• Nalezněte lim
n→∞

∫ 100

0
ex

3

1+nx
dx. Vyslovte větu, kterou k výpočtu už́ıváte.

• Nalezněte lim
n→∞

∫ 1

0
nx

1+n2x2dx. Vyslovte větu, kterou k výpočtu už́ıváte.

3) Konstrukce abstraktńıho Lebesgueova integrálu.

4) Vztah Lebesgueova integrálu a Newtonova integrálu; vztah Lebesgueova integrálu
a Riemanova integrálu.

Self-test úlohy:

• Nalezněte funkci, která neńı riemannovsky integrovatelná, ale má Lebesgue̊uv
integrál.

• Rozhodněte, zda existuje Lebesgue̊uv integrál:∫ 1

0

x2 + 1

x4 + 4
dx

5) Polárńı souřadnice, sférické a válcové souřadnice a jejich použit́ı v souvislosti s
větou o substituci.

Self-test úlohy:

• Bud’ r ∈ (0, ∞), M = {[x, y] ∈ R2; x2 + y2 5 r}. Určete∫
M

e−x
2−y2dxdy.

• Bud’ r ∈ (0, ∞), M = {[x, y, z] ∈ R3; x2 + y2 + z2 5 r}. Určete∫
M

√
x2 + y2dxdydz.
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