DR 1. radu — tdlohy

Rovnice se separovanymi proménnymi
1) y =uy
/

2) (y—sinz)y = (y —sinw)

3) v =/y?

Prepiseme y = j—g, rovnict upravime tak, aby kaZda strana obsahovala pouze jednu proménnou,

a integrujeme levou a pravou stranu rovnice.
Vysledky:
PRSI z?
1) obecné feseni y, = Ce’z;
2) obecné feseni y, = Cx, vyjimecné feseni y, = sin x;

3) obecné feseni y, = o= (x + C)*, kde z > —C.

Linearni diferencialni rovnice 1. fadu
1)y —2y=(z+1)°
2) Y +2y—e3* =0

Neprve tesime rovnici jako homogenni, poté provedeme variaci konstanty.

Vysledky:
1) obecné fesent y, = (% +z+C)(z+1)%

2) obecné fefeni y, = (1% + C)e 2.

Bernoulliho rovnice
r_y 4 2
)y =24+
2) vy —dy =z/y

Nejprve provedeme substituci z = y'=" a upravime na rovnici, kterd obsahuje pouze proménné

2 a x, ndsledné resime jako linedrni diferencidlni rovnici proniho Tddu.
Vysledky:

1) obecné fesenf y, = /223 + Ca2, x < %;

2) obecné feSenf y, = (—3z + Cz?)?, vyjimetné fesenf y, = 0.



Ijlohy s pocatecni podminkou
1) v =2z, y(l)=2
2) ¥y +2,y=0, y0)=1
3) ¥ +2/y=0, y3)=0

Nejprve vyresime diferencidlni rovnici a do jejiho obecného teseni dosadime bod z podminky —
hleddme konstantu C'.

Vysledky:
1) partikuldrn{ resen{ y, = 2% + 1;
2) partikuldrnf fesenf y, = (—x + 1)?, kde 2 < 1;

3) partikuldrnf fesenf y, = (—x + 3)?, kde 2 < 3 a y, = 0.

Ulohy na procviceni

1) v+ =1

xlnx

y=—( )‘1(1’+y)

Rovnice 1) a 4) jsou rovnice se separovanymi proménnymi, rovnice 2) a 5) jsou linedrni dife-
rencidlni rovnice proniho rddu, rovnice 3) je Bernoulliova rovnice. Ulohy 4) a 5) magi pocdteént
podminku.

Vysledky:

xlnac—x-l—C’ T > 0’

1) obecné feseni y, =

2) obecné feSeni y, = —£ 4+ £, z # 0;

3) obecné feseni y, = kde jmenovatel zlomku je nenulovy, vyjimecné feseni

yv:07

1
1—22+4Ce—=2"

4) partikuldrni feseni y, = sinx + arctgz +2 —sin1 — 7;

2
In“z | 1
2 + 2

xT

5) partikularni fesenf y, = , x> 0.



