SeminAr FfeSeni matematickych vice méné stredoskolskych tiloh

Zadadni uloh

Zadani: Uvazme nasledujici posloupnosti celych ¢isel:
e Prvni posloupnost je 1.

e Necht M je nejvétsi ¢islo v n-té posloupnosti; pak (n + 1)-ni posloupnost je tvaru: [cel-
kové Cetnost ¢isel 1 v n-té posloupnosti|, 1, [celkové ¢etnost ¢isel 2 v n-té posloupnosti|,
2, [celkova Cetnost Cisel 3 v n-té posloupnosti|, 3,..., [celkova ¢etnost ¢isel M v n-té
posloupnosti|, M.

Dostavame tyto posloupnosti:
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Délku (tj. pocet ¢lent) n-té posloupnosti ozna¢me d,. Mame dy = 1,dy = 2,d3 = 2,dy =
4,d5 :4,d6 :6,d7:6,....
Je posloupnost d,, (n =1,2,3,...) shora omezena?
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Zadani: Dokazte, ze pokud jsou a, b, ¢ strany trojuhelniku, pak plati:
a® + 0"+ > 4V3S

kde S je obsah trojihelniku. Rovnost nastava pravé tehdy, kdyz trojihelnik je rovnostranny.

Zadani:

1. Necht p je prvocislo. Dokazte, Ze mezi jeho nésobky existuje ¢islo, které lze v desitkové
¢iselné soustavé zapsat pouze pomoci jedné Cislice (napf. pouze pomoci jednicek, resp.
dvojek, trojek, atd.).

Priklad: Mezi nasobky c¢isla 13 existuje ¢islo 555555 = 42735 - 13, resp. Cislo 888888 =
68376 - 13.

2. Dokazete uvedené tvrzeni zobecnit v tom smyslu, Ze naleznete i jina ¢isla nez prvocisla,
ktera vsak maji tutéz vlastnost?

Zadani: V roviné jsou dany dva body S a A. Popiste, jak pomoci pravitka a kruzitka v dané ro-
viné sestrojite pravidelny pétithelnik ABC'DE se stfedem S. Na pravitku nejsou zadné znacky
pro méreni.



