DU é. 4 - rieSenie

1. Najdite derivacie nasledujucich funkcii:

(a) yzm
y':%(“vﬂﬂ) é-<1+%(x+ﬁ)‘§-<1+%x—;>) _

1 2VEtaVaeVa+ Vo
8Vr\/x+r\/r+ T+ T

274
(b) y= 4(1J1rx4) + ¢ T+ad

/

—423 1 1+a* 423 (1 +2*) — 427 1
y: — . . —

+ e
(1+a? 4 o (1+ ) v (1+at)?

| =

(¢) y=1In (a,rccos \%)

/ 1 1 < 1 _g) 1
y=——"—" |~ 5T ) = I
arccos —— 11 2 2x+/x — 1 arccos NG
(d) y = arccos (sin 2% — cos z?)
1

/

Y : (2:15 cos £ + 2z sin :B2) =

\/1 — (sin 2% — cos 22)
2z (cos 2% + sin 2?)

a sin (222)

2. Pod akym uhlom pretina krivka y = Inx os x?

Ozna¢éme dany uhol a.. Krivka f(x) = Inx pretina os x v bode x = 1. Preto tga = f/(1) =
1, teda o = 7.

3. Pre aké a > 0 pretina krivka y = arctgax os x pod uhlom vacsim ako 89°7

a

Krivka f(x) = arctg az pretina os x v bode z = 0 pod uhlom «. Vieme, ze f'(z) = 12

atga = f(0) = a. M4 platit a > 89°, teda tga = a > tg89°.
4. Nech

x? pre x < 1,
ar +b prex > 1.

Néjdite koeficienty a a b tak, aby bola funkcia f(x) spojitd v bode 1 a mala v tomto bode
derivaciu.



Aby bola funkcia f(zx) spojitd v bode 1, mus platit f(1) = lir? f(z) = lim f(z). Aby
T—1"
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mala v tomto bode derivdciu, musi platit f’ (1) = f,(1). Vieme, ze

f) =1,
lim f(x) = lim 2 =1,
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. N4jdite lokélne extrémy funkcie y = xv/x — 1.
Funkciu zderivujeme: ¢y = /o — 1+ x - %(x — 1)7% = A28 2 £ 1. Ndjdeme sta-
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cionarne body: Y e 0 < z = 4. Urc¢ime znamienko prvej derivdcie na intervaloch
(—oo, %), (%, 1) a (1, 00). Funkcia je klesajuca na intervale (—oo, %) (derivécia je zapornd)
a rastiica na intervaloch (2,1) a (1,00) (derivécia je kladnd). V bode z = 2 teda ma
lokalne minimum. Jeho hodnota je f (%) = _ﬁi'

. Uréte najvacsiu hodnotu stuéinu m-tej a n-tej mocniny (m,n > 0) dvoch kladnych éisel,
ktorych sucet je a.

Oznacme dané kladné ¢isla z, y. Ich sicet je a, teda y = a—x. Hladdme maximum funkcie
f(z) = 2™(a — x)". Zderivujeme ju:

f'(x) =ma™ Y a—2)" —2™n(a—2)" " = 2™ Ya— )" (ma — mz — nx)
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a najdeme staciondrne body: x a—z)""Y(ma—mz —nz) = 0 prave vtedy, ked = = 0,
r = a alebo x = 2% Cisla x aj a — x maji byt kladné, preto nds zaujima len bod

m+n’
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x = ;% Funkcia f(x) je rastica na intervale <07 m+n> a klesajuca na intervale ;™% a>.
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Vbode z = %% je teda hladané maximum. Preto z = J=&, y = —* aa™y" = Tty



