
Derivace funkce

1) Derivujte následuj́ıćı funkce:

a) f(x) = 5x4

b) f(x) = 1
x2

c) f(x) = 3
√
x

d) f(x) =
√
x+2x−x2
√
x

e) f(x) = 4x

f) f(x) = x sinx

g) f(x) = xex

h) f(x) = cosx
x

i) f(x) = x+1
x−1

j) f(x) = lnx
x

k) f(x) = (5x4 + 3x)
20

l) f(x) =
√
x2 + 1

m) f(x) = ex
3+4x

n) f(x) = arctg 1+x
1−x

o) f(x) = xx

2) Určete derivaci funkce na jej́ım definičńım oboru.

f(x) =

{
x, x ≤ 0

0, x > 0

3) Určete derivaci funkce na jej́ım definičńım oboru.

g(x) =


−1, x ∈ (−∞; 2)

x2, x ∈ 〈−2; 0〉
x, x > 0

4) Pomoćı l’Hospitalova pravidla vypoč́ıtejte limity:

a) lim
x→∞

ex

x

b) lim
x→0

1−cosx
x2

c) lim
x→∞

lnx
x

d) lim
x→0+

x lnx

e) lim
x→∞

xe−x

f) lim
x→0

(
1
x
− 1

sinx

)
g) lim

x→0+
xx

1



h) lim
x→1−

lnx · ln(1− x)

5) Napǐste rovnici tečny ke grafu funkce f(x) = x2 v bodech [3, ?] a [−2, ?].

6) Napǐste rovnici tečny ke grafu funkce f(x) = arctg x v bodech [0, ?] a [1, ?].

7) U předchoźıch funkćı zkoumejte závislost znaménka derivace na poloze bodu A. Pro které
body A bude tečna rostoućı funkćı a pro které body A bude klesaj́ıćı funkćı? Kdy bude
tečna konstantńı funkćı? Na jakých intervalech je daná funkce f(x) rostoućı/klesaj́ı? Po-
rovnejte tyto intervaly s intervaly, kde je tečna rostoućı/klesaj́ıćı funkćı.

Tečna grafu funkce f(x) = x2 v Geogebře: https://www.geogebra.org/m/hpupxcwd

Tečna grafu funkce f(x) = arctg x v Geogebře: https://www.geogebra.org/m/ev6y4cjz

8) Napǐste rovnici tečny zprava ke grafu funkce f(x) =
√

1− x2 v bodě [−1, ?] a rovnici
tečny zleva ke grafu funkce f(x) v bodě [1, ?].

9) Napǐste rovnici tečny zprava a tečny zleva ke grafu funkce f(x) = |x2−4| v bodech [−2, ?]
a [2, ?].

10) Napǐste rovnici tečny zprava ke grafu funkce f(x) = arcsin x v bodě [−1, ?] a rovnici tečny
zleva ke grafu funkce f(x) v bodě [1, ?].

11) Napǐste rovnici tečny zprava ke grafu funkce f(x) = e
√
x − e−

√
x v bodě [0, ?].
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