Algebra I — tlohy k procviceni — 7.10.2020

. Necht S je neprazdna mnozina. Na mnoziné S je dana binarni operace *, ktera splhuje
nasledujici podminky:

(a) pro vSechna a,b€ Sjeaxb=a

(b) pro vSechna a,b€ S jeaxb=bxa
Dokazte, ze mnozina S je jednoprvkova.

. Uvedte priklady bindrnich operaci x, o, [J, /A na mnoziné Z (mnozina v8ech celych ¢isel)
tak, aby platilo:

a) operace * je asociativni a je komutativni

(
(

b) operace o je asociativni a neni komutativni
(c) operace [J neni asociativni a je komutativni
(d) operace A neni asociativni a neni komutativni

. Na mnoziné R (mnozina vSech kladnych redlnych ¢isel) jsou definovéany binérni operace
[0 a * takto: pro z,y € R je

r+y
2

Rozhodnéte, zda operace [ je distributivni vzhledem k operaci *. Rozhodnuti zdivodnéte.

xOy = Jxy, x*xy =

. Na mnoziné Z je definovana binarni operace * takto:
axb=a+b+ab

(pro a,b € Z)
Rozhodnéte, zda Z s operaci * je grupa. Rozhodnuti zduvodnéte.

. Jestlize G je grupa, ve které a> = 1 pro vSechna a € G, pak G je komutativni grupa.
Dokazte. (Pouzivame zde multiplikativni symboliku, takze 1 zna¢i neutralni prvek grupy

Q)



