
Algebra I { úlohy k procvièení { 4.11.2020

1. Nech» G je koneèná grupa, H a K jsou normální podgrupy grupy G. Jestli¾e G = H ·K
a |G| = |H| · |K|, pak G ∼= H ×K. Doka¾te.
Pøipomínka: Jestli¾e A je koneèná mno¾ina, pak |A| znaèí poèet prvkù mno¾iny A.

2. Nech» A, B jsou podgrupy grupy G. Doka¾te:

A ∪B je podgrupa grupy G právì tehdy, kdy¾ A ⊆ B nebo B ⊆ A

3. Nech» G je grupa, T = {(g, g)| g ∈ G}.

(a) Doka¾te, ¾e T je podgrupa grupy G×G.

(b) Doka¾te, ¾e T ∼= G.

(c) Doka¾te:

podgrupa T je normální právì tehdy, kdy¾ grupa G je komutativní

4. Nech» G je koneèná grupa øádu n, kde n je sudé celé èíslo. Doka¾te, ¾e grupa G obsahuje
aspoò jeden prvek øádu 2.

5. Nech» I je koneèný obor integrity s jednotkovým prvkem. Nech» I má aspoò dva prvky.
Doka¾te, ¾e I je tìleso.
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