Algebra I — tlohy k procviceni — 4.11.2020

. Necht G je koneénd grupa, H a K jsou normalni podgrupy grupy G. Jestlize G = H - K
a |G| = |H| - |K|, pak G = H x K. Dokazte.
Pripominka: Jestlize A je kone¢nd mnozina, pak |A| zna¢i pocet prvki mnoZiny A.

. Necht A, B jsou podgrupy grupy G. Dokazte:
AU B je podgrupa grupy G pravé tehdy, kdyz A C B nebo BC A

. Necht G je grupa, T = {(g9,9)| g € G}.
(a) Dokazte, ze T je podgrupa grupy G x G.
(b) Dokazte, ze T = G.
(c) Dokazte:
podgrupa T' je normdlni pravé tehdy, kdyz grupa G je komutativni

. Necht G je kone¢né grupa radu n, kde n je sudé celé ¢islo. Dokazte, ze grupa G obsahuje
aspon jeden prvek tadu 2.

. Necht I je kone¢ny obor integrity s jednotkovym prvkem. Necht I mé aspon dva prvky.
Dokazte, ze I je téleso.



