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Zadani: Na kruznici je napsano deset celych ¢isel
T1,T2,...,T10

(indexy bereme modulo 10, tedy z1; = 27 atd.). V jednom kroku si vybereme libovolné i a
provedeme operaci
(25, Tip1) — (2 + 1, 21 — 1).

Tedy: u jednoho ¢isla pfi¢teme 1 a u nésledujiciho odecteme 1.
Dokazte, ze z libovolnych pocatecnich hodnot 1ze po kone¢ném poctu kroki dosahnout stavu

Tp =2T2 = =710
pravé tehdy, kdyz je soucet z1 + - - - + x1¢ délitelny 10.

Zadani: Na louce jsou déti i dospéli. Pocet procent chlapci ze vSech déti se rovna poc¢tu procent
divek ze vSech pfitomnych osob a také poc¢tu vsech dospélych. Kolik chlapci, divek a dospélych
je na louce.

Zadani: Necht x je asociativni operace na mnoziné M. Necht prvek e € M splhuje
e ¢xa = a pro viechna a € M
e pro vSechna a € M existuje prvek b € M takovy, ze bxa = e.
Dokazte, ze
e a*e = a pro viechna a € M
e pro vSechna a € M existuje prvek b € M takovy, ze bxa =e = a*b.

Zadani: Necht n je kladné celé &islo. Uvazme 3-rozmérny prostor R*. Pro body X,Y € R3,
X =[xy, 29, 23], Y = [y1, Y2, y3], je jejich vzdalenost d(X,Y") definovana takto:

d(X,Y) = /(z1 —1n)* + (w2 — 12)* + (w3 — y3)?
Necht M je mnozina bodi prostoru R3. Rekneme, ze M je mnozZina dvou vzddlenosti, pokud
M mé nésledujici vlastnost: Existuji dvé realna c¢isla a, b takova, Zze pro kazdé dva body X,Y
z mnoziny M je d(X,Y) = a nebo d(X,Y) = b.
Dokaite, 7Ze kazd4d mnozina dvou vzdalenosti v R?® ma nejvyse 14 prvki.



